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БАЪЗИ УМУМЛАШГАН ГИПЕРГЕОМЕТРИК ФУНКЦИЯЛАРНИНГ ИНТЕГРАЛ
КЎРИНИШИНИ ТОПИШ МАСАЛАЛАРИ

ЗАДАЧИ НАХОЖДЕНИЯ ИНТЕГРАЛЬНЫХ ПРЕДСТАВЛЕНИЙ НЕКОТОРЫХ
ОБОБЩЕННЫХ ГИПЕРГЕОМЕТРИЧЕСКИХ ФУНКЦИЙ

PROBLEMS OF FINDING INTEGRAL REPRESENTATIONS OF SOME GENERELIZED
HYPERGEOMETRIC FUNCTIONS

А.Раҳматжонзода
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Аннотация
Мақолада баъзи умумлашган гипергеометрик функцияларнинг интеграл кўринишини топиш

масалалари ўрганилган.
Аннотация

В статье исследуются проблемы нахождения интегрального представления некоторых обобщенных
гипергеометрических функций.

Annotation
This article examines the problem of finding the integral representation of some generalized hypergeometric

functions.
Таянч сўз ва иборалар: умумлашган гипергеометрик функция, Лежандр мултипликатив формуласи,

Гаусснинг гипергеометрик функцияси.
Ключевые слова и выражения: обобщенная гипергеометрическая функция, мультипликативная

формула Лежандра, гипергеометрическая функция Гаусса.
Keywords and expressions: generalized hypergeometric function, Legendre multiplicative formula, Gaus’s

hypergeometric function.

Битта параметри суратда, иккинчиси махражда бўлган иккита параметрли
гипергеометрик функция қуйидаги кўринишга эга  1 :
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кўринишда бўлади, бу ерда m 0( ) ( 1)( 2)...( 1); 1; ( ) 1m m           
Ушбу гипергеометрик функцияларнинг интеграл кўринишга эга бўлиш шартлари ва

интеграл кўринишлари қуйидаги леммаларда келтирилган  1,2 :
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2-лемма. Агар 0   , <1х бўлса, у ҳолда
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тенглик ўринли бўлади [3].
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Дривер ва Жонстон [4], кейинчалик умумлашган гипергеометрик функцияларнинг бир
синфи учун қуйидаги интеграл кўринишини топишган:

3-лемма. Агар 0,   1m  , 1x  бўлса, у ҳолда
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тенглик ўринли бўлади.
Шунга ўхшаш далиллардан фойдаланиб, [5] Ҳабибуллоҳ ва Мубин ишида умумлашган

гипергеометрик функциянинг қулай интеграл кўриниши аниқланган .
4-лемма. Агар 0   , 1m  бўлса, у ҳолда
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тенглик ўринли бўлади.
Ушбу бўлимда биз Лежандр мултипликатив формуласидан фойдаланиб, умумлашган

гипергеометрик функцияларнинг интеграл кўринишини аниқлаймиз. Бундан ташқари, биз бу
интеграл кўриниши аралаш гипергеометрик функциялар бўйича баъзи натижаларни олиш
учун ишлатамиз. Лежандрнинг мултипликатив формуласи  1 ушбу кўринишга эга
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Бу формула қуйида келтирилган умумлашган гипергеометрик функцияларнинг
интеграл кўринишини олиш учун ишлатилди:

1-теорема. Агар 0c b  , 1x  бўлса, у ҳолда
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Энди биз (1) формуладан фойдаланамиз ва қуйидаги ифодаларни оламиз.
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2-теорема. Агар 0c b  , 0a  ,
1
2

c a , бўлса, у ҳолда
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Исбот. (2) формулага 1x  ни қўйиб, қуйидаги ифодаларни оламиз:
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3-теорема. Агар 0c b  , 1x  бўлса, у ҳолда
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Энди биз (1) формуладан фойдаланамиз ва қуйидаги ифодаларни оламиз.
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